XXIV. Fekete Mihaly Emlékverseny
Elsé levelezo fordulo

12. évfolyam

1. Adott a p(x)=3x*+ax*—35x*+bx*>+32x+c polinom, amelynek ismert két nullahelye:
x, =1 és x, =2, tovabba tudjuk, hogy a tovabbi harom nullajanak szorzata 2. Hatarozd meg
a polinom nullait, valamint az a, b és cegyutthatok értékét!

2. Egy nullakbdl és egyesekbdl allo véges sorozatbdl ugy képezhetiink részsorozatot, hogy
néhany elemet elhagyunk, a megmaradok sorrendjét azonban nem valtoztatjuk meg. A
részsorozatot palindromnak nevezzik, ha visszafelé olvasva ugyanazt kapjuk. Bizonyitsd be,
hogy barmely n hosszisadgu 0—1 sorozat elejére és végére irhatunk tovabbi 0-kat és 1-eket
agy, hogy a kapott sorozat hossza 4n legyen, és egyetlen palindrom részsorozata se legyen
hosszabb 2n-nél!

3. Jeldlje T, a pp+L..,2p-1 természetes szamok legkisebb kozos tobbszoéroset. Létezik-e
olyan p primszam, valamint m és n természetes szamok, amelyekre T, =m® +n°®?

4. Legyen n egy 8-nal nagyobb péros pozitiv egész szdm. Bizonyitsd be, hogy létezik olyan
konvex n-sz6g, melynek minden szdge egyenlé, és amelyet feldarabolhatunk olyan
alakzatokra, amelyek mindegyike a kovetezé két tipusu alakzat egyike:

- egy szabalyos k -sz6g, ahol k <n;

- egy lemetszett A A A, haromszog valamely AA,...A szabalyos |-szogbél, ahol | <k .

Sikeres munkat kivanunk!

Az elsé levelezé forduldban a megoldasok bekildésének hatérideje: 2026. oktober 16.

Minden feladatot maximum 25 ponttal ertékellink. A megoldasokat részletesen kell indokolni!

A feladatok megoldasait A4-es formatumu lapon kérjik beadni. Nem sziikséges minden feladatot Uj
lapon kezdeni, viszont minden beadott lapon fel kell tlintetni a nevet és az évfolyamot. A
feladatmegoldasokat tartalmazé lapokat egy dupla A4-es formatumu boritélapba kell beletenni. A
boritolapra kérjik rairni a kovetkezé adatokat: a versenyzO neve, évfolyama, e-mail cime,
telefonszama, iskolajanak neve és székhelye, a felkészit6 tanar neve, telefonszama és e-mail cime.
A megadott versenyzoi €s tanari e-mail cimre minden forduld utan el fogjuk kiildeni a versenyzd
adott forduldban elért pontszamat.

Minden tovabbi ertesités megtalalhato lesz az Ingenium Alapitvany honlapjan: http://ingenium.rs/
illetve a Bolyai Gimnazium honlapjan: http://www.bolyai-zenta.edu.rs
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